Листок №5

Задачи на построение
Принимаясь за дело, соберись с духом.
Козьма Прутков.

Рассмотри  решение задачи 1, выполни построение с помощью циркуля и линейки. После этого самостоятельно реши задачу 2.  

Задача 1.  
Построить прямоугольный треугольник по гипотенузе

 и сумме катетов.

Дано: 


 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



Построить 
ΔАВС так, чтобы

 


[image: image2.wmf]b

ВС

АС

а

АВ

С

=

+

=

°

=

Ð

,

,

90

. 

Анализ. 

Пусть ΔАВС построен. Отложим на луче ВС отрезок СМ = АС. Получим  ΔАСМ – прямоугольный, равнобедренный. То есть 
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. Теперь понятен план построения: сначала нужно построить ΔМАВ по сторонам АВ = а, МВ = МС + СВ = АС + СВ = b  и 
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, противолежащему стороне АВ.

 SHAPE  \* MERGEFORMAT 



Построение.  1. На произвольном луче отложим отрезок МВ = b. 

2. Через точку М проведём прямую, перпендикулярную МВ.

3. Построим биссектрису прямого угла с вершиной М, получим угол в 45°.

4. Построим окружность с центром в точке В радиусом а. 
Она пересекает   построенную в п.3 биссектрису в точке А.

5. Опустим перпендикуляр из точки А на прямую МВ. 
Он пересекает МВ в точке С.

ΔАВС – искомый.

Доказательство. 1) 
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 по построению.

2) АВ = а по построению.

3) ΔАСМ – прямоугольный с острым углом 45° по построению, значит, 

ΔАСМ – равнобедренный, АС = СМ.

АС + ВС = МС + ВС = b по построению.

Действительно, ΔАВС – искомый.

Исследование. Окружность из п.4 может пересекать луч (ту самую биссектрису) в двух точках – если а больше расстояния от точки В до луча, может касаться луча – если а равно расстоянию от точки В до луча , может не иметь с лучом общих точек - если а меньше расстояния от точки В до луча.  То есть в зависимости от того, как связаны а и расстояние от В до луча (оно равно
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:
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), задача имеет  решение (решения) или не имеет.

Задача 2. 
(Реши самостоятельно)

 Построить равнобедренный треугольник по данному периметру и высоте, проведённой к основанию. 
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