 Приложение 1.     219-967-832
Задачи по темам:

I. Исследование замечательных точек треугольника.

1.Из точки М биссектрисы неразвернутого угла О проведены перпендикуляры МА и МВ к сторонам этого угла. Докажите, что АВ 
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ОМ.
2. Стороны угла А касаются окружности с центром О радиуса r. Найдите ОА, если r=10см, 
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.
3.Серединный перпендикуляр к стороне ВС треугольника АВС пересекает сторону АС в точке D. Найти АD и СD, если ВD=15 см, АС=10 см.
4. Серединный перпендикуляр к стороне АВ равнобедренного треугольника АВС пересекает сторону ВС в точке К. Найти основание АС. Если периметр треугольника АКС равен 27 см,  а АВ=18 см.

5. Биссектрисы углов при основании КT равнобедренного треугольника KTС .пересекаются в точке М. Докажите, что прямая СМ перпендикулярна к прямой KT.

6.Доказать, что  касательные , проведенные через концы хорды, не являющейся диаметром окружности, пересекаются.
 7. Две окружности имеют общую точку М и общую касательную в этой точке. Прямая АВ касается одной окружности в точке А, а другой –в точке В. Доказать, что точка М лежит на окружности с диаметром АВ.
8 Доказать, что радиус окружности, проведенной через две вершины ортоцентр непрямоугольного треугольника, равен радиусу окружности, описанной около этого треугольника.

II. Прямая Эйлера. Окружность Эйлера
9. Точка О1 симметрична центру О описанной около треугольника АBC окружности относительно стороны BC. Докажите, что прямая Эйлера треугольника ABC проходит через середину отрезка АО1. 

10. В треугольнике ABC проведена медиана АА1 и высоты ВВ2 и СС2. Докажите, что касательная к описанной около него окружности в точке А и касательная к его окружности Эйлера в точке А1 и прямая В2С2 параллельны друг другу. (решение при помощи подобия и свойств окружности Эйлера).
11. В окружность Эйлера треугольника АВС вписан треугольник, подобный данному. Сторона ВС = a см. Найти сходственную сторону этого вписанного треугольника.
Решение при помощи свойств окружности Эйлера и центрального подобия.
12. Дан неравносторонний треугольник АВС и описанная вокруг него окружность, а также треугольник А1В1С1 , вершина которого лежит в центре описанной окружности, а ортоцентр треугольника АВС является серединой противолежащей стороны А1В1С1. Доказать, что точки пересечения медиан этих треугольников АВС или совпадают, или симметричны относительно центра окружности Эйлера.
Решение при помощи свойств прямой Эйлера и свойств точки пересечения медиан.
III. Построение треугольника по некоторым замечательным точкам.

13. Даны прямая а и две точки К и М, лежащие по одну сторону от этой прямой. На прямой а постройте точку А , равноудаленную от точек К и М.

14. Даны угол и отрезок. Постройте точку, лежащую внутри данного угла, равноудаленную от его сторон и равноудаленную от концов данного отрезка.

IV. Зачетные вопросы.
1.Сформулируйте и докажите теорему о биссектрисе угла. 

2. Докажите, что биссектрисы треугольника пересекаются в одной точке.

3. Какая прямая называется серединным перпендикуляром к отрезку?

4.Сформулируйте и докажите теорему о серединном перпендикуляре к отрезку.

5. Докажите , что серединные перпендикуляры к сторонам треугольника пересекаются в одной точке.

6. Кто такой Леонард Эйлер?

7.Дать определения: центроида, ортоцентра, барицентра, точки Жергонна, точки Негеля.

8.Доказать теорему Эйлера .
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